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( C au hc y积分定理 )
。

如果区域 G 的边界 C 是由有 限 条可求长的朋

J or da
n 曲接粗成

,

西数 f(
:
)在区域 G内是息切(

:

)为相联面数的 (又
,

劝型双解析函数
,

甲 (
: )

, 必(
:

) , 及 j(
:

)在 G 二 口 + C上单值莲擅
,

llR

砚

夭
,

, (
·
)。
名 一 。

.

天f (
·

,“一于
。

〔
· “ · +

(
一

会
+

力
“ ,

〕
+ `
子

。

〔
·“ · +

(令
一 e

)
“ ,

〕
油 G r e e n

公式及 ( 3
.

1 )得

于
。

, (
·
)“一 {{〔悬(

一

毋
+ 。

)
一

鬓〕
“ · “ , + `

!{〔悬(
一

势
一 e

)
一

窝〕
“ · “ , == 。

卸得所兹
。

定理 3

刻尸`· ,
_

一

{

如果 f(
:

)在单速通区域 G内是么以
。 )为相联函数的 (又

,

的型双解析函数
,

:
。
了(· ,`

·
“ 为 (`

, ` ,型 “ 解析面数
,

: 相联` 数就是 , `·
, 一

J:
。印 (

·
, d

·

一 a F

且二于一 =
_

f (。 )
.

一“ 口么

靓
.

由定理 2 ,

F (
。
)为单值函数

,

韶 F (
:

) = U 十评
,

官p

, (
多

卜 {:
。

l
· ` · +

(
一

令
+ “

)
` ,

〕
+ `

{:
。

〔
2,“ · +

(令
一 o

)
“ ,

〕
一 U + `V

,

( 3
·

5 ,

0 U

a劣 一

a叮

a夕
一 二 + 习

吞

{ 臀
一 。

{
’

臀
一

餐
一 “

!
又/1|、 1夕

e
,夕一ù一一

盯一
即邪一
"1 a U

无 口劣

a U I

—
+ 下a y

( 3
.

6 )
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由于k e 一艺通g 解析
,
故有

务

、

臀
`

器
( 3

。

7 )

由 ( 3
.

6 ) , ( 3
.

7) 可兑 F (习是 (礼的型双解析两数
。

由 ( 3
.

5)

丫

a F 口F
-二丁一 一

`

-下产一
~

二 ” 十 多妙 = J 气名夕
O公 U劣

明所欲靓
,

定理 4
.

(M o r e r a )
,

解析
, 必 (

: ) 二 k o 一议习 =

口内 )有

假没面数 f( O 在区域 G内单值莲擅
,
而留 (

。 ) =

J:
。 伊

·

(
·

, d
么 , ,”果对任一可求长的朗” ” `

切一玄又田 在口内

(其内域全落在

乏价
)〔宁+dz 宁司

+

叙宁
,的 十

宁丽〕(牲产) ( 3
.

8 )

一

以
耐

· + (一令
+

蜘门
+ `

天〔
。 d二 + ( 草 一 e ) d , = o

拓

则 f( 约是 (孟
,

的型双解析函数
,

且其相联函数就是叫
:

)
,

靓
,
命

二 (。 ) 二 。 + ￡: 二
{
`

f
。 d二 + (一 华 + 。 )己,

1
+ ;

!
’

r
, 己二 + ( 草 一 。 ) d ,

1
J日。 ` 招 J J: ` 招 声

由 ( 3
.

8) 可见 F ( : )在呀内是单值函数
。

且

{臀
一 。 ,

{器一 、
+ 。 ,

}丝七 口夕

= 草 一 e
招

所似

。一
。时一
。。一
、。一
。

今
1
无

吹

而

a V

口夕

l a犷
,

1
. 州

下
户 -下干尸一

招 U 劣

口夕
+ 孟下不

~

二
口 y

a g
一 泥 - , 不

- 二
O 劣

无乙扣
了,11奋/、Jeel、
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故 F (
·
,一 g + `犷 ·

J:
。
了(

·
, “

·
是 (“

, 无 ,型解 析 函 数
,

其相联函数就是 , (
·
,
。

按定理

1 ,

, (·卜餐
也是 (“

, 寿)型解析二戮
,

其相联 , 数就、 。澎 )
。

定理 5 ( w e i e r s t r a s s )假如 f
,

(
:

) = , ` , .
+ ￡。 。

在区域 G内是 ( 只
, 无)型双为晰函数

,

其

相联函数为 气 ( :

) 二 无0。 一￡又叽
,

f
。

(
:
)及气 (习在 G 内的任一朋区域分别一致收徽于画

数 f (
。
) 及甲 (

。
)
* ) ,

只IJ f (
:

) =

数就是以约
。

l im

?卜 ) 。 。
人 (。 )在 G 内是 (之

,

c)j 型 双解析函数
,

其相联函

敲 由解析` 数的w e i e rtr
a二定理

, , (
·

卜。 一 `“ 口一 , ,

黑
、 (

·
)、 内解析

。
命

` 0一 `“、 一

:̀
。 〔` “一 `“ 。 ·

,“一 f:
。
蛛 (

·
,“

·

, (
·
)一 。 e一 、 ,、 一 , `

黑
(` e 。 一 ` ,。 。

)

中 (。 ) =
二 、

1

.1mnA f
’

(、 。
, 一 、*叽 )。。 一 f

’
(、 。一 、 , 。 )汉

。 一
_

f
’ 、 (

:

)。
:

” ,
`

~
` : 。 一 才。

一
: 。

毅 C 为存 内任一可求长的 oJ
r d a n 阴曲接

,

其内域全落在 G内
,

由于 人 ( : ) 二 。 , 十 认
,

是

以气 (
。
)为相联函数的 ( 之

,

lc) 双解析画数
,

按 C au c h y积分定理有

子
。

粼
·
)面 一

子
。

〔、
· +

(
一

令
+

命习
+ `
于

。 、 “ +

(令
一

吻
, 一 o

令
n令 oo

,

由一致吵欲性立得

子
。

〔
飞̀ “ · + ( 一令

+ “ )“ ,

〕
+ `
子

。

〔
·“ · + (令

一 e ,“ ,

〕
一 ”

按 M or er a定理
,

f( 习 = 二 + 加是 ( 又
,

幻双解析面数
,

其相联两数就是《 :
)

。

触 ( ,
,

、 )型双解析函数的C“ c h y公式及幂极数展开式

我俏先来确定解析面数与 ( 泥
,

幻型双解析两数的
“

乘积 ” ,
并定义幂面数

。

定义 3 :
如果f(

。 )是以叫
:

)为相联面数的 (又
,

幻型双解析面数
, 可 。

)为一解析函

数
,

我们称以乘积 a( ,
) 沪 (

。
)为相联函数的 (之

,

的型 双 解 析面 数为 f(
。
)与可

:
)之乘

积 ,

井韶为。 。
`

;
.

如果命 * (
。
) 一 a (

:

)、 。。
)

,

二 、。 ) 一 f
” 、 (

:

)、
。 ,

; lJ

.
) 关于留

。

(
z
)在 G内斗一阴区域一致收叙这一假定可由定理的其他条件推出来

,

这可参考林

租臂同志的
“
(泥

.

k) 双解析函数的特征性质
” 。

(中山大学学报 (自然科学 ) ; 1 965
,

N O
.

I )
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6 o

f
之一 无

2 ( 1
一无)之

兀吸
:

) +
之十 无

2 ( 1
+ 无)又

` 面 十 ` f釜
· +

旨
百
)

定义 4
。

我们称

1一+1
、

聆
( . )

Z (
么 ;孟, 无) 二

又一无

2 ( 1
一 k )又

又一无

2 ( 1
一无)又

。 n + 1 + 瘫+ 无

2 ( 1+ 七)之
1

,乙+ 1

: ” 卜 , ,
(二笋

一 1 )

z (
一 1 )介

; , ,
论) -

l , i宫十
Z + 无

2 ( 1+ 无)孟
l ? ,召

黔 为
。 次幂函数

。

显 然 Z (” ) (
: ;孟, 无)是以

。 .

为相联两数跳 ( 之
, 儿)型双解析函数

,

而
。 , 0 2 (” , (

: ;又, 无)

是似 cfs 尹 为相联画数斑 (之
,

的型双解析函数
。

而且

最(
· 。

: Z ` ” ’ (一 “ , “ ’ 又一忍

2 ( 1
一无)之

c ? 飞尹
一 1 +

只+无 ~ 一气; 二

颐1落兀不
“ 。 萝一

又一无 l

2 ( 1
一无)又 ? `

。玲 。
一 1 +

之+ 无

2 ( 1+ 无)几

1 丁下言 ,

、 _

一
U一 奋 . ` ` `

,石 ” /

/.̀、

一一

二 ?、

吼
0 2 ( ” 一 ’ ) ( 。

, 又。无) (
、
产

。
)

.O

ùC会 (
e 。 。

么 ( 。 , (· ; ` , ` )
)

- 只一 石

2 ( l
一无)完

口。 +
之+ 石

2 ( 1+ 无)之

现在我们先来建立 (又
,

的型双解析画数的 C a[J ch y 积分公式
。

正如 解析面数的

做法一样
,

我朽从 C a
cu h y 积分定理出发

。

按定义
,

面数

一 z ( 一 2 ) ( ; 一
: ; 又 , 忍) =

之一 无 1

C一 忿

又+ 无

2 ( l
一忍)只

’

2 ( l + 无)又

1

C一 么

( 4
.

1 )

、 知时似六
为相联画数

,

澎 (。在区域“ 内是枷
(
·
, 为相联` 数的双` 析`

数
,

即

f ( C ) 弓
又一兀

2 ( 1一
`

几)完
口 ( C ) +

完+ 沦

2 ( 1 + 无)完而
+ 动

(贵
; 无一 1 二

一 : 万 ;一 兔
么 I乙 )

,

( 4
·

2 )

李
这 里 侧勃 = ! 《 C)此具IJ面数

乙
。

峨
(燕 )

。 ,

; ( ; ) + ( : “ ( ; )
。

(
一 Z `一 , (卜

·
; ` 。` ,

) ( 4
.

3 )

是只函数

一 艺沪 ( C )

C~ :

+

(
一 ` , ( “ )

)(
`
示箭宁)

一

备 (
一艺少 ( C )

C一
么 ) ( 4

.

4 )
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为相联面数的 (礼的型双解析函数
。

假投区域 ` 的边界 C 是由有限条可求长的 Jor d an 阴曲 麟粗成
, 。

为 G 内任一

点
,

以
。
为中心似

犷 为半径作一小园
, :

IC一
,

卜
r ,

使沐一
“

}“
护
全落在区域 口内

。

豁区域 G 除去筵小园后剩 下的区域为 G , ,

其边界为 C + JJ 一 ,

如果 f( 匀在 G 上 单值建

镇
,
刻函数 (4

.

3) 在 G
,

内是 ( 几
,

的型双解析面数
,
在味上连擅

,

按 定 理 2 ( C au hc y积

分定理 )有

于〔戳
。 f ( : ) +

(
一 ` , ( “

小
( 一 Z `一 ’ `“一 ; ` , ` ,〕

`一 “
( 4

.

5 )

0十夕一

息p
`

于
。

一

子
,

〔 一 乞

C一
么

。
r ( “ ) + ( 一 ` , (“ , , 。 `一 Z `一 , (“ 一 ; `

, ` )〕
“ -

r 一 艺
! 下 -

. ~

, 了0

` 、 一 2

, (“ , + `一 “ (“ , ,
。 `一 Z `一 ’ (`一 ; “ ,` )

〕
·

“一 ( 4
.

5 )
护

但

一 乞

C一 么

。

f ( c ) + (一 `少( C ) )
。 (一 Z ( 一 2 ) ( C一 : 夕又

, 无) 。

2一 无

2 ( 1一 无)又(
一证 (灼
C 一 么 )

+ 致井:
) 、

(
士裂乒)

+ ` 丈了无十 1
,

.

无一 1 ,

几 ~ ~ , 尸二一 、 气~
一二 , 丁 - 、

、 2 招 艺七 )
.

f ( C )

奋+ 1
, , _ 、 、

无一 1

—
气 、 一 若 , , ~ -艺六

一
2 七

一

艺七
( C一

:

)

又一无

2又1一 无)又
必(乙)

厂

!
/

11
1

、

1

处卑 ( ; 一的 、

卑 灭二荀
2七

、 ’

2招 }
十

、

!
/ l

1

卑
( : 一

。

+) 全二二了不万玉
艺为

一

2 七

、 .1.,

l
`

了
.1/

、、.了+ 神 2

(宁
` +

宁
万

伞

所以

乳〔燕
。
j ( “ ,+ (一 ` , “` , ’

。

(一 Z `一 , ’ ( `一 ; ` , ` , , 〕
` ·

掩

.

. 目 一 乞 月

.

了( O

宁
(“ 一幻 十

宁 ( C一
“
)

巨丈三
己; 十

仁圣死 、 -

、 艺七 2七 Z
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于
, 几一 k

2 ( 1一 忍)泥
口 ( C) 「了一工

一

L \ C一 念 心+ 1 / ,

—
t 、 一

2 七
: ) +

k 一 1

2无
( C一

:
)

扮

r 无+ 1 办
,

沦一 l 二 、
.

1 r i 一 石 、
,

二
, , 、

飞
t 二 :

一士 d C 十 二
一

r 兰 d C 】十 丁兰一 【书共 1 ( d C一 d乙) l
、 2k

一 ’

2丸 一 Z
’

`一
。 、 2无 j

、 一 ’

一
了

J

, :
丈 又+ 忍 不7 ; ; 厅 1

.

1
`

、
个

否 甲 万丁二一丁万芍下 毋 、 、 ) I 、 夕; , 一一一 T 十 一 ,犷一丁代 , - - -一一一一一~ l
。 , 名以 十 ` ) 孔 、 \ 戈` 一 公 ) 招 十 1

, 尸
.

_ 、 .

七一 1 丁二~ 一 , ; l
一二六

.

一 、 、
一

否 J
.

个 一一二六尸一 气 、 ~ Z )
艺招

一

艺七

梦

故得

(岁
“ ` 、

宁 封
、

尚宁
(妥一“ , 〕

,

于
,

〔忌
。 ` ( “ , + `一 ` , `“ ) ,

。
(一 Z卜 2 , ( : 一 ; * , 、 )〕

。 ·

( 4
.

6 )

f 了(灼 ( 无十 1
甲

—
! ~ 一二 二 , 一 肠 勺 , 曰

J 夕 北+ 1
, , _ 、 .

七一 1
,

下一一吧 、 、 2 招

—
t 与 一 多 J 甲卜 一一丁下下一 气与一

多 少

2七
、 `

2 招

无一 l 二了 、

—
0 与 l

艺七 /

* 一 、 , _ / _ 、

厂
d:

一
乞 万只一一

; 二下 甲
_

毋气乌少 } 二-
一

一
“ 、 1 一 “ ) ` ` “ 一

七
“ 一 ’

弊
武 +

华 丽
2 七 2七

宁
(“一 , +

’

宁 (乙一 : ) )
一 (、 ) ,

,

了c()

片
· 无+ 1 」 ,

.

无一 1 荞 、
~ ~ 竺 , 二- - 肠、 ,

十 -
二戈~ 一 肠 、 }

共一` 望址奋一一兰竺

—
}

奋+ 1
, , _ 、 .

无一 1 ;二一尸戈 }
一 -二 , ; -一 、 、 一 多 J ~ t

.

- 代丁: 一一 、 、 — 汤 J J

艺无
一

艺布 产

另一方面我佣有

于
,

嗯粤 “ 一 2“ 哟
,

大耀等
一

死一
2`

两 ( 4
.

7 )

l艺饥

r ~
) O
于

,

f ( “ ) 宁+dc 宁死

司睁
竺鱼̀

: 一 。 ) 十 全卫
2无

一

2无
( C 一 名 )

二 l艺叽

犷今 0
{
2 “
了(` + 一`“ 贵诉 ` “ 一

宁 诚
一“

贵
。 记 +

宁
娜一记

d 8

硬

二 l艺饥 坛

r
.

今 0

f (
: + 。 ` a )

e `2口 一

e 坛2口 +

无一 1

无+ l

无一 1

儿十 1

`

d口
兀9ù

O
..

!J
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一 2· ; , (
·
)

〔恭广
艺留 无一 1

无+ 1

扩留 + 无一 l

儿十 1

“ ,

〕
一 2· `f (

·
,

·

( 4
·

8 ,

同理

k十 1

2无
汉C +

无一 1 而
l艺” 乙

尹~ ) O

必 ( C )

一
二二

无+ 1
, ,

一
r 一 气、 一 么 ) 十

艺招

2“ 艺口( 。 ) (4
.

9 )名抑

2无

痴
`

不面万了
,
’

分 o
` F

.

无+ 1
, , .

无一 1 二`

一下刃下一
a 乌 十 一一下二产 一 a 屯

乙 凡 艺招 _

无十 l
, , _ 、 .

森一 1

一
~ -下刃厂一 - 又、 一叼 宁 一一二下- t 屯一 z )

么份 艺招

2二艺少 (。 )
.

( 4
.

10 )

将 ( 4
.

7 ) ( 4
.

8 ) ( 4
.

9 ) ( 4
.

10 ) 代入 ( 4
.

6 ) 得

。 , ,乙

子
。

f
一

舟冬
。

, ( ; ) + ( 一 、 , ( : ) )
。

( 一 z 卜 2 ) ( ; 一
: ; , , 、 ) ) 1

。 : 一 2 二 , (
:

)
.

r

今 O 一
` 、 `

’

沪

由 ( 4
.

5 )
护

得

了(
:

) 一

尖子
_

厂于冬
。

了( ; ) + ( 一 ;。 ( ; ) )
O

( 一 : 卜 2 , ( ; 一 : ; , , 、 ) ) 1
。 : .

` “ . U 、 、 一 若 J

粽合上述
,

我们得

定理 6 :

( C au cll y 积分公式 )假投区域 G 的边界 C 是由有限条可求长的 J or d an

阴曲换粗成
,

函数 f (
:

) 在 召 内是以 《 :

) 为相联函数的 (又
,

幻 型双解析涵数
,

了(习
,

以幻 及 侧的 在 G “ G + C 上单值速箱
,

刚对于 G 内任一点
:

我俏有

, (
:
) 一 弃不 f

一舀

卫一
。

f ( : )十 ( 一 、。 ( ; ) )
。

( 一二 。一 , ) ( : 一
:
; ,

, 。 ) ) 1
。二 ( 4

.

1 1)
2 7r J 0 L C一 么 “ ` 一 ` 、 、 一

:
’ 、 “ 一

”
` ,

J
· 、 二

一
,

仿照 (4
.

6) 的推导
,

我们可把 (4
.

1 1) 写成

f匀 一

共不
f ( C )

无十 1
, , _ 、 .

左一 1

—
、 、 — 拐 ) 弓~

—2七
’

2 七
( C一

:

)

十
又一无

(宁
“ 十

·

宁间
十

豁
“ +

宁
、

伞

2 ( 1一寿)之 2二艺

己C

C一 名

宁
( C一卜认

`

画
〕
-尸

.
..̀

、 .2尸ó了̀、甩

口
C

护山
J

J

淆

又+ 儿 宁
武

.

+

安
死
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·

〕
2无 2忍
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这正是 ( 2
.

8) 的桔果
。

作为 C au c h y 积分公式的直接推输
,

我们可征明 (又
,

的 型双解析画数的 各极 导

数存在
,

其荀〔法正如解析函数的做法一样
。

我仍还可加强 w e i er st r a s s
定理

,

得

的
定理 7

:

( W e i e r s t r a s s ) 假毅无 穷 叙数 乙 f
。

(
。
) 的通项 f

。

(
:

) 在 口 内是 ( 孟
,无)

几二 1

的 的

型双解析函数
,

其相联函数为 护。

( ” ) = 切
。 一 叔 , 。 ,

扭数 E j
。
(

:
) 与 乙 气 (

。
)在口内

扮 = 1

的任一朗区域分别一致收放予 f(
:

)与 以
:

) 二切司腼
,
剧

:

1)

。 。 , , , ; 、 二
,

二 。 、 二 、 , 。 , 、 ` , 。
, 。

卜
, 、

.

。 丫 a f
, ` “

兀
、 “ ’

竺
2

王外坍公 ’ 阴 狱
,

只
.I 祠状目袱胆

`

兀
丫 、 “ / ’ ` 少

几死一

_
,

_
_

,

d 沪

肤 困 数 一下 ,
一

“ 多

的
= U

ft 二 1

d沪。

d公
,

而且这导数极数在 G 内的任一阴区域也是一
’

致收 敛的
。

这定理的靓法正如解析两数的 w ie er s 七r a s s 定理一样
.

定理 8 :

( T ay lor 展开定理 ) 如果 f (幻是在园 {
。 一 、

析函数
,

其相联函数 以
。
)在 }

:
一

。 。

} < 五 内可展为

的
沪 (

。
) 二 云 吼 (

。 一 : 。
)
” ,

} < 五 内的 ( 2
,

的型双解

lRJ 在园 !
: 一 : 。

r < 刀 内 f (
:

)可展成一个艳对且局部一致收放的形式幂叙数

了(
。
) 二县气

O
么、 · ) (一

: 。 ; , , * ) +
县

d。

「奥牛l `。一动
+ 澳华

一 ` 二牙二、 1
”

。 = 。 L 艺招
’

一
’

艺招

”
`

J

这儿
、 1
忆

一

了。 = 不厂
1

嵘
”

’

、 “ “ ) , a 。 = 一

蔽
-

母 ( ” )
.

f (
: o

l 1

,乞 2又

、.1护

一蛛
又一 无

1 一无
C。 一 1 +

又+ 无

l 十 无

靓
:

作 习
。

(
。 一 。 。

; 又沂 ) = 公 C了
0 2 ( , ) ( : 一

: 。
; 几

, 无)
,

易 兑 习
。
(
: 一 。 。 ; 孟声 ) 是以

夕= 0

s , ( 。 ) = D C l ( : 一: 。
) 了为相联函数的 (又

, 无)型双解析画数
.

才= O

味
02 (” ) (

: 一 “ 。 ;又, 无)

一二显一 下三二了下 。 + ,

_ ! 由 户
口、 ,
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+ 1

、
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`

1孟一无!
! 2 ( l 一
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(

一
’ ” ` I又+ k l
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1 1 1叶 l
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es若寸行 r l公一么 0 1

` 1 一 `
.

1 个 ` J ` 气’ ` 个 1 少 1气 !
产

!

.1............

1
代

因为 。 (
:

)二县
e 。

( 。一 乏。 )
。

在 !
:
一 : 。

I < * 内收徽
,

故 s ,

(
。 一 。 。

; , , 。 )在 !
:
一

。 。

1 、
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戈 R 。
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命
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l玄仍
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的
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.f
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0 2 ` . ’ (
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, 无 )
肠二 0

按 w ej er s七r a s s 定理
,
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的型众解析画数
,

故 飞
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.
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,
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.

十
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名
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心
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(
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!
J

忍一 1

2忍
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J
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0 2 `

无十 1

2无
(

: 一 : o
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生二鱼 ` 二万不 1

”
_

,
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J
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目
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占么.
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〕
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减
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〔
无+ 1
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无一 l
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古( . ) f (
, o

二 ( ,、一 1 ) !
孟一 k

2又1一 无)孟
几

一 : +
之+ 无

2 ( 1 + 无 )孟
C , 一 : + 司心

,
一户百

.

产...̀)
-

1

气 目 而
舀 ( .

轰
又一 无

2又1一 k )孟
口

”
一 +

之十 忍

2 ( 1 + 无)孟
瓦

一 :

明所欲征
。

类似地我俏可似既明

定理 9 ; ( L a
ur e nt 展开定理 ) 如果在园环

, < !
: 一 :

! < R 内 j( Q是 (之
,

幻型双解

析两数
,
其相联函数沪 (习在这园环内有如下的 L a ur e nt 展开式

沪 ( : ) ,
+ O口

D
. = 一 0O

几 (
: 一 , o

)
.

助在园环
, < 卜一

: 。

}< R内 f ( : )可屏成一个艳对且局部一致收欺的形式幂扭数

f ( : ) .

+ CO

习
. 二一 O0

+ CO

吼
0
2 ( . 考(

。 一 : o ;又 , 无) + 习 (
:
一 : o

) +
” 二 ~ OC

d。

〔
无+ 1

2无

无一 1

2无
(

:
一

“ o
)

人 可由 几 与 了(
:
) 完全确定

。

附韶
:

定义 S an d er 西数类的方程粗 ( 1
.

2 )
,

( 1
.

3) 可写为如下的复数形式
:

职 ( : ) +
泥+ 1

4又
`
(
: ) ( 1

.

2 )

1工一
ùù,几一一

`

任

、泥一

奋“
`·

, +

雨
’ ,

( 1
.

3 )

一一U
盯一
一。盯一
一。

趁儿 望 ( : ) 二 8一 艺孟。 , 妙( : ) = 0 + 艺田 , 陈杰先生 〔 3 )曾推广 T ( 1
.

2 )
`

及 ( 1
.

3 )
’ ,

考虑由

方程

粤
二 衅间 + 石丽又刀

·

a 么

( . )

所决定的解画数的性厦
,

廷儿
a , b是常数

, 沪 ( :
)是解析函数

。

但陈杰 先生实厦上没

有推广 S a n

de
r 的工作

,

我们靓明方程 (` )挫过面数的接
J

哇变换后可 化 为 ( 1
.

2)
’

或

解
( 1

.

3 )
` ,
事实上

,

剧 ( 1
.

4) 可写为

一

旦工
-

a名

投 。 二 a 。艺口, 。 一 口。 ￡沪
,

这儿
a 》 o 、 口》 o

, a + 。 > o
,

== 。 ￡口, ( : ) + 。。艺沪不下下二



18 中 山 大 学 学 招 1 9 6 5 年

0 十 价

2

〔
一

0 一沪

2
甲(

召 ) + 口`

a 一沪

2

丽〕

命 f :
( 习= 。

O + 价

2
f ( : )

, ? 、 ( : ) =

0一动

2 《 :

)
,

fHJ 得

a
.

f l

口:
= a 伊 , (

:
) + 口伊1 (

:
) (

带 带
)

如果
a 二 尽

,

lRJ (
水

硕

旦红
口么

*
)可写为

1
= 万 灭

一

a4 妈 戈
”
少) +

1

—
一厂 {任 O 甲 】 t 多 ) )
任

这是属于 ( 1
.

3 )
`

的情况
。

,

如果
a
产口

,

fBJ (
*

勺可写为

口
.

f r

a弓

尽十 a

卢一 a
一 1

,

f 户+ a \
任 !

—
l

、洲一 a /

( 2 (尽+ a ) 护
,

(
:

) )

召+ a , _

下于一丁 十 1
p 一 “

,

—
_

+
一

万丁石五 ( 2 (月+ a ) 留 , (
“
) )

4 t 下下 we we , I
\拼一 “ Z

这是属于 ( 1
.

2 )
`

的情况
,

此时 孟
口+ a

, 百二 i
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