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本文沿用文 〔均中的记号和术语
。

按照文 〔�〕 、 〔�〕的定义
，
称�上的点过程言为�
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在上面的定义中取� � �
，

便得到以人为强度测度的���
���� 点过程

�

设氛�
，
二�

，
�二 �

，
�

，… ，

礼是�上点过程的无穷小三角序列
，

命氛
‘ 二 习氛�

�

称 序 列
�

七
。 ，
二�为无穷小迭加

。

定理 � 设言是�上的�一�过程
，
其�变换如���

�

为使无穷小迭加序列言
。 ，
二�关于�中

的����� 拓扑依分布收敛于考
，

充分必要条件为
�
对于任意的有界集及�及任 意 的�

，

介

�久
，

下列各式在
�‘ ��时成立

�� 艺��若
。 �����
一

�，

�

��� ���若
。 ��� �

，
专
。 ��� ��” 久��自��一����门��� ��门������������ �������

�

〔一 “ ‘，于
�‘“·，‘ � �，

一普
� “ � ‘，·

证明 文 〔�〕中已证明�一�过程是无穷可分的 ，
并且指出其典则测度�满足

� �产
。 �� 拜������二 �

命价
�，
功
�
分别是�

，
�� �到�中的如下可测变换
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功
�

��
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命�
�， 尸�分 别 是 双���一 ���� � ��

，
���� � ���在 变 换叻

�，
九之下的像

，
则不难 证 明
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� ” ��� 并且对于任意的�
，

介� 有
�凡�一�

了�，
�，�，�二 ���夸。 �

�� ，�，

��拌
�产���

二 �
，
拼���� ��� 久��自��一 ����自��� ��自������������ ������
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利用这些关系式并应用文 〔�〕中的定理�
�

�即可得到本定理的证明
�

以下设�� 〔�，
���

，
以� 二 �〔�，

���记定义于 �上的全体右连续左极限存在的函数
。

按照文〔�〕的方法在�中产生���� �拓扑�
�

定义从�到�的变换��产

一知如下
�
对班�

，

有�班�使

��拼��之�� 拌�〔�，玄〕�， �》 �，

由文 〔�〕的定理�可知�是可测的
�

因此如果言是�上的点过程
，
则珑 是� 中 的 随 机元�

对于每个�》 。 ，

��省����是随机变量以 〔。 ，
幻�

�

我们总假定以概率�有

若�魂���� ��专����� �
�

�

对于�上的点过程无穷小三角序列 �氛��及其迭加 烤
。
�

，
我们以�氛

一珑 表示

作为�中的随机元
，
序列 笼�若

。
�关于�依分布收敛于�专

。

�

定理� 设省是�� 〔�，
���上的简单�一�过程

。

为使�氛
一珑

，

充分必要条件 为
�

对任意的刀。�再
，
当�，��时有

��公��言
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证明 命 �‘ ” �“ 〔�，
���

�
言������刀

， �
�

�
�

手

对属于�君的正数
�，
以�〔�，�〕记�中的元在〔�，�〕上的限制 ，

并在�〔�，�〕中引入������

���一�
�

拓扑
。

定义�到�〔�，�〕中的变换��� 拼

一
�萨使对每个产��

，
�。
班� 〔�，�〕并且

��
。拌����� 拌�〔�

，�〕�， �。 〔�，�〕 ，

� �
��是可测的

。

由〔�〕中定理�尹，
�氛
一珑的充分必要条件为

�
对每个二丸有几氛一

�砖�关于�〔�
，�〕中的��������拓扑�

。

所以
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必要性 如果�氛
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于是对于任意有限个端点属于�君的左开右闭区间�
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�

�考
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专
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告�。 �
�

�
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若
，
再由定理�知��、 ����必成立，

充分性反之
，
设�������成立

�

定义 〔�，
���上的有限侧度

口二 ���‘十 ��占�



第一期 高 斯一沪 松 点 过 程 的 收傲

其中
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由条件��尸、 脚 �落艺�可推知 〔�，
���上的有限测度序列习��七

。 ��。 ·

�
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，
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”
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�一 ‘专
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卜�了

�‘一
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上式右端是���的连续函数
。

由于 �氛��的无穷小性质蕴含

所 以
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结合仁�
，
这说明随机变量序列若声

，

胜�的�变换收敛于一个关于�连续的函数
，
从而

序列氛�
，
二�弱收敛

�

再由文 〔�〕中的引理�
�

�知序列考
” ，、 �是在依分布收敛意义下 相 对

紧的
。

又由测度�的定义及���
、

���可知当 ��� 镇�时

��� 丑�省
。 ， 二 。 �� �一 �。
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�
， �

二
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名
���� ���� ��，

一 ，

‘ 、 、 一 ‘ 、 ‘

�
、

从而
��� ��若

��� ��二 ��七� 二 �� ��� ��专
������� ��专�》 ��

，

月一 》 � 月一只卜�

�

由于七是简单的
，
故由文 〔�〕中的定理�

�

�知氛
一

专
�

由此并利用文 〔�〕中定理��可 推 出
� �

�砖
。

一��若对一切二人成立
，
所以聘

。

一璐
�

证毕
。

在定理 �和�中令� � �
，

则得到�������过程的特例
。

定理�在夸为�������过程时的相

应结果曾为��
���所得到 �” 〕 。

但他的证明要求强度测度久对于 〔。 ，
���上的勒贝格测度�绝

对连续并要求

漂�
有界

�

由于对�
。 ，��。 �过程而言

，
简单性等价于
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一
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几������ �
，

凡 �。 〔�，
���

而久《 �是较���更强的假定
�

因此由定理可见条件几《 �可放宽为条件���，

的假设则是不必要的
。

���

一��久 �一 。
�用卜一了下

�

�月 开
��七 �
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