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　　 ( 1)二项式系数的 1种表示　在本文中 , k ,m ,n ,N均表示非负整数 .

定义二维数组 W (m ,n )如下:

当 m或 n为 0时 ,W (m ,n ): = 1 ;

当 m和 n均为自然数时 ,W (m ,n): = W (m ,n - 1) + W (m - 1,n ) .

这就是说 ,在如下排列的数组 {W (m ,n ) }阵列中 ,上面第一行的元素均为 1,左边第一列

的元素也均为 1,其余每个元素均为上邻一个元素和左邻一个元素之和 .
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　　 ( 2) 数组 {W (m ,n ) }阵列的一个性质　第 m列的第 km - 1个元素 ,是第 m - 1列的

第 km个元素的 k倍 .在此把这个性质 ,称为间隔倍数递增性质 .

命题　设 k , m为自然数 ,则有 W (m , km - 1) = kW (m - 1, km ) .

证明　事实上 , {W (m , n ) }是二项式系数阵列的新的表示 .即

记　　　 C(N ,n) = N ! /n! ( N - n )!

则　　　W (m ,n ) = C (m+ n,m )

于是　　W (m , km - 1) /kW (m - 1,km ) =

　　 C(km + m - 1,m ) /k C(km + m - 1,m - 1) =

　　
[ (km+ m - 1)! /m! (km - 1)! ]

k [ (km+ m - 1)! /(km )! (m - 1)! ] = km /km = 1　证毕 .

( 3)注记　性质发现以后 ,证明是简单的 ,因为迄今关于二项式系数和关于组合系数的

文献 [1, 2 ]中未见类似的表达 .
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