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摘　要：超曲面奇异的半通用展开的基空间上可以自然赋予一个几何结构，Ｈｅｒｔｌｉｎｇ把该结构公理化称之为ＣＶ
－结构，并证明了该几何结构和基空间上的典范Ｆｒｏｂｅｎｉｕｓ流形是相容的，从而给出了ＣＤＶ－结构。给定任意的

ＣＤＶ－结构Ｍ，在切丛的拉回丛Ｈ：＝πＴ
（１，０）

Ｍ 上，有两个自然地平坦亚纯联络，且奇点只在｛０｝×Ｍ和｛∞｝×
Ｍ上。如果该ＣＤＶ－结构中的Ｆｒｏｂｅｎｉｕｓ流形结构是一个半单Ｆｒｏｂｅｎｉｕｓ流形时，这两个联络都是非正则的亚纯联
络。通过已知的非正则平坦亚纯联络分类定理得到形式同构存在性定理：这两个自然的平坦亚纯联络是形式同

构的。将给出该形式同构存在性定理的另一个证明：显式构造性证明。
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　　Ｔｔ－几何结构最早是由 Ｃｅｃｏｔｔｉ和 Ｖａｆａ提出
的［１－２］，并由 Ｈｅｒｔｌｉｎｇ将这个几何结构加以公理化
提出了ＣＶ－结构［３］，文中他还提出了与之相对应

的纯的ＴＥＲＰ－结构，并且证明了 “调和Ｈｉｇｇｓ丛”
与 “权为零的极化变动 ｔｗｉｓｔｏｒ结构”之间的一一
对应可以推广为 ＣＶ－结构与纯的变动 ＴＥＲＰ－结
构之间的对应［３］。从 ＴＥＲＰ－结构来考察这类几何
结构，那么该结构的中心元素是该结构的向量丛上

的平坦亚纯联络，它的 （０，１）部分给出了该丛
的一个全纯结构，而 （１，０）部分是一个亚纯平
坦联络珟Ｄ。这个亚纯联络的奇点只在子簇｛０｝×Ｍ
和｛∞｝×Ｍ上，且在这两个子簇上奇点有Ｐｏｉｎｃａｒｅ
秩都是１的奇性［３－４］。我们称这个联络为 ＣＶ－结
构的结构联络。

在文 ［３］构造的例子中，底流形都是超曲面
奇异的通用展开的基空间。由 Ｋ．Ｓａｉｔｏ和 Ｍ．Ｓａｉｔｏ
的工作，我们知道该底流形上可以赋予典范 Ｆｒｏｂｅ
ｎｉｕｓ流形结构 （也称为带有度量的 Ｓａｉｔｏ结
构）［３－５］。Ｈｅｒｔｌｉｎｇ证明了这个 ＣＶ－结构与典范
Ｆｒｏｂｅｎｉｕｓ流形结构相容成为一个新的结构———
ＣＤＶ－结构［３］。对 Ｆｒｏｂｅｎｉｕｓ流形结构起关键作用
也是它的结构联络 （或称为第一联络），记为 。

Ｆｒｏｂｅｎｉｕｓ流形的结构联络也是平坦亚纯联络，且
它的奇点也只在子簇｛０｝×Ｍ和｛∞｝×Ｍ上。该联
络在子簇｛０｝×Ｍ有Ｐｏｉｎｃａｒｅ秩为１的奇性；而在
｛∞｝×Ｍ上，该联络的奇性是ｌｏｇａｒｉｔｈｍｉｃ的。在文
［３］中，作者证明了具有孤立奇点的全纯函数的
通用展开所决定的基空间上，存在 ＣＤＶ－结构而
且该结构所决定的这两个联络是全纯同构的 （文

章作者称这样的 ＣＤＶ－结构为典范 ＣＤＶ－结构）。
在文 ［４］中，ＣｌａｕｄｅＳａｂｂａｈ证明在便利 （ｃｏｎ
ｖｅｎｉｅｎｔ）和非退化 （ｎｏｎｄｅｇｅｎｅｒａｔｅ）的劳伦多项
式的通用展开的基空间上存在着 ＣＤＶ－结构，而
且该结构也是典范ＣＤＶ－结构。当底流形维数为２
的时候，Ｆｒｏｂｅｎｉｕｓ流形的ｔｔ－几何的构造主要是
由ＡｔｓｕｓｈｉＴａｋａｈａｓｈｉ［６］完成的。有趣的Ｆｒｏｂｅｎｉｕｓ流
形的例子都被熟知［７］，而ｔｔ－几何结构的例子却
非常欠缺，任意半单的 Ｆｒｏｂｅｎｉｕｓ流形上 ｔｔ －几
何结构的存在性定理在文 ［８］给出，本文作者还
具体给出该ＣＤＶ－结构的 Ｈｅｒｍｉｔｉａｎ度量和实结构
在典范框架下的所对应的矩阵的具体表达式。在文

［９］中，作者证明了对一般的半单 ＣＤＶ－结构，
这两个联络存在着形式同构，并且给出了二维的

Ｔａｔｅ类型的 ＣＤＶ－结构中，这个形式同构不能提
升为全纯同构的充分必要条件，从而说明了不是所

有的ＣＤＶ－结构都是典范的。
我们将在本文中用另一种构造性方法给出任意

半单的ＣＤＶ－结构中这个形式同构的每一项展开
的系数矩阵的表达式。

１　定义与结论
设Ｍ为ｍ维复解析流形，用ＴＭ来记Ｍ的全纯

向量丛所对应的局部自由 ＯＭ －模，现令 Ｔ
（１，０）
Ｍ ＝

Ｃ∞Ｍ ＯＭ
ＴＭ，记π：瓘 ×Ｍ→Ｍ为第二个分量的投影

映射。

定义１［３－４］　设Ｍ为ｍ维复流形，Ｍ上的Ｆｒｏｂｅ
ｎｉｕｓ流形结构是指这样多元组（Ｍ，ｇ，，ｅ，ε），其中
ｇ是Ｍ上的度量 （非退化、双线性和对称的 （２，
０） －张量），是全纯切丛 ＴＭ上的交换结合乘法
且光滑的依赖于底流形 Ｍ。记为 ｇ的 ＬｅｖｉＣｉｖｉｔａ
联络，记ΘＭ为切丛ＴＭ局部自由ＯＭ －模层。所有
这些元素需要满足下面条件：

（ｉ）ｇ的ＬｅｖｉＣｉｖｉｔａ联络是平坦的；
（ｉｉ）ｇ（ＸＹ，Ｚ）＝ｇ（Ｘ，ＹＺ），Ｘ，Ｙ，Ｚ∈ＴＭ；

　　（ｉｉｉ）ΘＭ的整体截面ｅ是乘法的单位向量场，
且ｅ关于联络是平坦的；

（ｉｖ）令ｃ（Ｘ，Ｙ，Ｚ）：＝ｇ（ＸＹ，Ｚ），则ｃ对称３
－张量，则我们要求它诱导的４－张量 （ｚｃ）（Ｕ，
Ｖ，Ｗ）关于四个向量场Ｕ，Ｖ，Ｗ，Ｚ都是对称的；

（ｖ）ΘＭ的整体截面ε满足以下条件：
（ε）＝０；

ε（）＝；
ｄ∈瓘，ε（ｇ）＝（２－ｄ）．ｇ

在上面的定义中令Φ（Ｘ）Ｙ：＝－ＸＹ，则

：＝π ＋π
Φ
ｚ － Φ（ε）

ｚ ＋( )εｄｚｚ （１）
给出了拉回丛πＴＭ上的亚纯平坦联络，该联络就
称为Ｆｒｏｂｅｎｉｕｓ流形的结构联络。

下面介绍变动 Ｈｏｄｇｅ结构 （ｖａｒｉａｔｉｏｎｏｆＨｏｄｇｅ
ｓｔｒｕｃｔｕｒｅｓ）的推广结构，也即ＣＶ－结构。

定义２［３］　设Ｍ是一复解析流形，设Ｋ是Ｍ上
复光滑向量丛，ｈ是Ｋ上Ｈｅｒｍｉｔｉａｎ度量，记Ｄ＝Ｄ′
＋Ｄ″为ｈ的Ｃｈｅｒｎ联络，多元组 （Ｋ→Ｍ，Ｄ，Φ，ｈ，
κ，Ｕ，Ｑ）称为 Ｍ上的一个 ＣＶ－结构，如果 （Ｋ
→Ｍ，Ｄ，Φ，ｈ，）是一个调和Ｈｉｇｇｓ丛，且剩余其他
元素满足：

（ａ）κ给出向量丛Ｋ→Ｍ一个实结构，且满足
κ２ ＝Ｉｄ；
Ｄ（κ）＝０；

６
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Φ＋＝κΦκ
其中Φ＋是Φ关于ｈ的共轭算子；

（ｂ）ｈ是向量丛 Ｋ→ Ｍ的 Ｈｅｒｍｉｔｉａｎ度量，且
满足

ｈ在κ定义的实子丛Ｋ瓗：＝ｋｅｒ（κ－Ｉｄ）Ｋ上
取实值；

（ｃ）光滑算子Ｕ和Ｑ是向量丛Ｋ的Ｃ∞Ｍ －线性
算子，且满足

［Φ，Ｕ］＝０
Ｄ′（Ｕ）－［Φ，Ｑ］＋Φ ＝０

Ｄ″（Ｕ）＝０
Ｄ′（Ｑ）＝［Φ，κＵκ］＝０

κＱκ＋Ｑ＝０
ｈ（Ｕａ，ｂ）＝ｈ（ａ，κＵκｂ）
ｈ（Ｑａ，ｂ）＝ｈ（ａ，Ｑｂ）

　　定义３［３］　设Ｍ是一复解析流形，Ｍ上的ＣＤＶ

－结构是其上的ＣＶ－结构 （Ｔ（１，０）Ｍ → Ｍ，Ｄ，Φ，κ，ｈ，
ｇ，Ｕ，Ｑ）和一个 Ｆｒｏｂｅｎｉｕｓ流形结构 （Ｍ，，ｅ，ε，ｇ）
使得ΦＸＹ＝－ＸＹ，ε＝Ｕ（ｅ），Ｄ″＝，ｇ＝ｈ（·，
κ·），而且

Ｑ＝Ｄε－ ε－２－ｄ２
这里ｄ∈瓗是由关系式 ε（ｇ）＝（２－ｄ）·ｇ给出。
且满足下面六个等价关系式成立

Ｄｅ－ ｅ＝０Ｄｅｅ＝０
ｅ（ｈ）＝０ 珋ｅ（ｈ）＝０
ｅ（κ）＝０ 珋ｅ（κ）＝０

　　命题１［３］　设Ｍ是一复解析流形，Ｍ上ＣＤＶ－
结构是的Ｍ上的Ｆｒｏｂｅｎｉｕｓ流形（Ｍ，，ｅ，ε，ｇ）带上
Ｔ（１，０）Ｍ 的一个实结构κ满足以下四个条件：

（ａ）延拓伪黎曼度量ｇ到Ｔ（１，０）Ｍ 上，仍记为ｇ，

则ｈ：＝ｇ（·，κ·）给出了 Ｔ
（１，０）
Ｍ 上的一个伪 Ｈｅｒｍｉ

ｔｉａｎ度量，且满足
ｅ（ｈ）＝０

（ε－珔ε）（ｈ）＝０

（ｂ）Ｔ（１，０）Ｍ 上关于ｈ的Ｃｈｅｒｎ联络Ｄ满足Ｄ（κ）
＝０
（ｃ）关系式ｇ所包含的常数ｄ是实数。

（ｄ）令Ｑ：＝Ｄε－ ε－２－ｄ２ Ｉｄ，Ｑ是复线性丛

Ｔ
（１，０）

Ｍ 上的实解析映射，再令

珟Ｄ：＝πＤ＋１ＺΦ＋ｚκΦκ＋

１
ＺＵ －Ｑ－ｚκＵ( )κｄｚｚ （２）

则珟Ｄ是πＴ
（１，０）
Ｍ ｜瓘×Ｍ上的平坦联络，其中π：瓘 ×

Ｍ→Ｍ为投射映射。
从上面的几个定义和命题中可以看出，给定上

的一个ＣＤＶ－结构，拉回πＴ
（１，０）
Ｍ ｜瓘×Ｍ丛有两个

平坦联络：一个是由式试给出的 Ｆｒｏｂｅｎｉｕｓ流形的
结构联络 ，它是全纯丛Ｈ１：＝ＴＭ上的平坦亚纯

联络，且奇点只在｛０｝×Ｍ在上，向量丛πＴ
（１，０）
Ｍ

的全纯结构πＴＭ所对应的平坦（０，１） －联络记
为；另一个是由式给出的平坦联络 珟Ｄ，我们称
之为ＣＶ－结构的结构联络，它的 （０，１）部分在

瓘 ×Ｍ上没有奇点，因此给出 πＴ
（１，０）
Ｍ 上的另一

个全纯结构记为Ｈ２，该联络的 （１，０）部分，仍
记为珟Ｄ，给出了Ｈ２上的一个平坦亚纯联络，奇点
也只在｛０，∞｝×Ｍ上。不难发现联络 在｛０｝×
Ｍ的奇性的 Ｐｏｉｎｃａｒｅ秩等于２（可能非正则）；而
在｛∞｝×Ｍ上，却是 ｌｏｇａｒｉｔｈｍｉｃ的，即它在无穷
远点的奇性是正则的。再考察联络珟Ｄ，我们发现珟Ｄ
在｛０，∞｝×Ｍ上的Ｐｏｉｎｃａｒｅ秩都是等于２（可能非
正则）。若我们假定上面讨论的Ｆｒｏｂｅｎｉｕｓ流形结构
是半单的，则联络珟Ｄ和 在｛０，∞｝×Ｍ上的奇性
一定是非正则的。这两个亚纯联络所决定的Ｄ－模
不再有ｌｏｇａｒｉｔｈｍｉｃ格［５］。因此考察这两个联络是否

同构就变得复杂。首先我们必须考察他们是否存在

关于 ｚ方向的形式同构 （ｆｏｒｍａｌｉｓｏｍｏｒｐｈｉｓｍ）。由
于全纯丛所决定的截面层是局部自由 Ｏ瓘×Ｍ －模，

现在考虑Ｏ瓘×Ｍ关于｛０｝×Ｍ的形式完备层 Ｏ
　∧
瓘×Ｍ，

对任意的开集ＵＭ，令

Γ（Ｕ，Ｏ
　∧
瓘×Ｍ）：＝ＯＭ（Ｕ）［［ｚ］］ （３）

即任意 ｆ∈ Γ（Ｕ，Ｏ
　∧
瓘×Ｍ），则 ｆ＝∑∞

ｎ＝０
ａｎ（ｘ）ｚ

ｎ，

其中ａｎ（ｘ）∈Γ（Ｕ，Ｏｍ），对任意的ｎ。

令 Ｈ
　∧
１：＝Ｏ

　∧
瓘×Ｍ １，Ｈ

　∧
２：＝Ｏ

　∧
瓘×Ｍ ２，分

别延拓两个联络 和珟Ｄ到这两个形式丛上，得到

的形式联络，分别记为 和 Ｄ
　∧
。因此 瓘 ×Ｍ在

上，我们得到两个不同的带有平坦形式联络的形式

丛（Ｈ
　∧
１， ）和（Ｈ

　∧
２，Ｄ
　∧
），除非特别指明，否则，文

中提到的由 ＣＤＶ－结构所决定的两个形式丛和形
式同构就是指这样延拓得到的形式丛 （Ｈ

　∧
１， ）和

（Ｈ
　∧
２，Ｄ
　∧
）。

定理１［９］　设复解析流形 Ｍ的一个半单 ＣＤＶ
－结构，记由该结构的的两个结构丛和结构联络
（Ｈ
　∧
１， ）和（Ｈ

　∧
２，Ｄ
　∧
）一定是形式同构的，即存在形

式同构 ^，使得

７
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^：（Ｈ
　∧
１， ）→

～
（Ｈ
　∧
２，Ｄ
　∧
）

　　且当底流形 Ｍ是单连通的，则该形式同构能
提升为全纯同构当且仅当它在底流形 Ｍ上的任意
一点ｏ上的限制 ^°是全纯同构。

在文 ［９］中，作者注意两个形式同构的在奇
点的Ｐｏｉｎｃａｒｅ秩都是２，因此利用了这类亚纯联络
的分类证明了在整个 Ｍ上存在形式同构，从而证
明了定理１。

本文将直接构造出这个形式同构，从而给出了

定理１的另一个证明———同构存在的构造性证明。
我们通过确定形式同构 ^关于ｚ展开成幂级数之后
的所有系数来给构造出该同构。由于这两个亚纯联

络的奇点的Ｐｏｉｎｃａｒｅ秩都是２，根据这类联络的刚
性，我们只需要构造出限制到流形 Ｍ的某一点 ｏ
上的同构即可 （文 ［９］引理２１０）。

２　定理的证明
由文 ［９］引理２１０，只需证明形式同构在流

形Ｍ上的某一点 ｏ上存在即可。我们用待定系数
法来证明。

令 （Ｈ
　∧１， ）：＝（Ｈ

　∧
１， ）ｏ

，（Ｈ
　∧２， ）：＝

（Ｈ
　∧
１，Ｄ
　∧
）ｏ，取局部框架ｓｉ：＝（πｅｉ）０，其中ｅｉ：

＝ｕｉ，且ｕ
ｉ为底流形Ｍ的典范局部坐标系；ｚ为复

平面瓘的坐标。则｛ｓｉ｝
ｍ
ｉ＝１为 Ｈ

　∧
°１和 Ｈ

　∧
°２的局部框

架，且在这个框架下两个平坦联络的局部表示为

：＝π ＋Φｚ－
Φ（ε）
ｚ ＋( )εｄｚｚ

珟Ｄ：＝πＤ＋１ＺΦ＋ｚκΦｋ＋
１
ＺＵ －Ｑ－ｚκＵ( )κｄｚｚ

则 Ｈ
　∧
°１和Ｈ

　∧
°２存在形式同构当且仅当存在形式矩阵

^＝（^ｉｊ（ｚ））（每一个元素都是关于 ｚ的形式幂级
数），使得

１
ｚ２
（Ｕ^－^Ｕ）＋１ｚ^Ｑ＋

１
ｚＶ^＝ｚ^－^Ｕ

＋

（４）
这里Ｕ，Ｖ，Ｑ和Ｕ＋分别记为映射Ｕ，Ｖ，Ｑ和Ｕ＋在

框架ｓｉ下所对应的矩阵，易证矩阵 Ｕ＝ｄｉａｇ（ｕ１，
ｕ２…，ｕｍ），且对角线元素各不相同；而 Ｖ，Ｑ是对
角线为零的矩阵。

令

^（ｚ）：＝∑∞

ｎ＝０
Ｂｎｚ

ｎ （５）

这里每个Ｂｎ是ｍ阶矩阵。把 （５）式代入 （４）式
直接计算得到

Ｂ０ ＝ｄｉａｇ（ｃ１，ｃ２，…，ｃｍ）；

ａｄＵ（Ｂ１）＝ＶＢ０－Ｂ０Ｑ；

ａｄＵ（Ｂｎ＋２）＝（ＶＢｎ＋１－Ｂｎ＋１Ｑ）＋

（ｎ＋１）Ｂｎ＋１－ＢｎＵ
＋，ｎ≥










０

　　　

（６）
这里每一个 ｃｉ都是非零常数，ａｄＵ：ｇｌｍ（瓘）→
ｇｌｍ（瓘）；ａｄＵ（Ｂｉ）：＝ＵＢｉ－ＢｉＵ，ｇｌｍ（瓘）为所有复
常值矩阵所成的线性空间。不妨假设Ｂ０＝Ｅｍ为ｍ
阶单位阵。由于矩阵 Ｕ的为对角矩阵且对角线元
素各 不 相 同，因 此 有 直 和 分 解 ｇｌｍ（瓘） ＝
ｋｅｒ（ａｄＵ）Ｉｍ（ａｄＵ），这里记号 ｋｅｒ（ａｄＵ）是映
射 ａｄＵ的核，Ｉｍ（ａｄＵ）是映射 ａｄＵ：ｇｌｍ（瓘）→
ｇｌｍ（瓘）的像。所以对任意ｎ，得到分解式

Ｂｎ：＝Ｄ［Ｂｎ］＋Ａ［Ｂｎ］ （７）
其中对角矩阵Ｄ（Ｂｎ）为矩阵Ｂｎ的对角线元素所组
成的矩阵，而Ａ（Ｂｎ）为矩阵Ｂｎ对角线为零的矩阵。

ａｄＵ：Ｉｍ（ａｄＵ）→
～ Ｉｍ（ａｄＵ） （８）

我们对ｎ进行递归来求出所有的矩阵Ｂｋ：
（ｉ）当 ｋ＝０，Ｂ０ ＝ｄｉａｇ（ｃ１，ｃ２，…，ｃｍ）＝Ｅｍ；

　　（ｉｉ）当ｋ＝１，因为ａｄＵ（Ｂ１）＝ＶＢＯ－Ｂ０Ｑ＝Ｖ
－Ｑ，注意到Ｖ－Ｑ∈Ｉｍ（ａｄＵ），所以存在唯一的对
角线为零的矩阵，记为 Ａ［Ｂ１］∈ Ｉｍ（ａｄＵ），使得
ａｄＵ（Ａ［Ｂ１］）＝Ｖ－Ｑ。接下来确定矩阵Ｂ１的对角矩
阵Ｄ（Ｂ１）。为了使得（６）式当成立ｎ＝０，必须有ＶＢ１
－Ｂ１Ｑ＋Ｂ１－Ｕ

＋∈Ｉｍ（ａｄＵ）。把 （７）式代入得
Ｖ·（Ｄ［Ｂ１］＋Ａ［Ｂ１］）－（Ｄ［Ｂ１］＋Ａ［Ｂ１］）·Ｑ＋

（（Ｄ［Ｂ１］＋Ａ［Ｂ１］））－Ｕ
＋∈Ｉｍ（ａｄＵ）

即 Ｖ·Ａ［Ｂ１］－Ａ［Ｂ１］·Ｑ ＋Ｄ［Ｂ１］－Ｕ
＋ ∈

Ｉｍ（ａｄＵ），因此
Ｄ［Ｂ１］＝Ｄ［Ｕ

＋－Ｖ·Ａ［Ｂ１］＋Ａ［Ｂ１］·Ｑ］
　　 （ｉｉｉ）假设当 ｋ ｎ＋１已经构造出 Ｂｋ ＝
Ｄ［Ｂｋ］＋Ａ［Ｂｋ］，且

Ｄ［Ｂｎ＋１］＝
１
ｎ＋１Ｄ［ＢｎＵ

＋－

Ｖ·Ａ［Ｂｎ＋１］＋Ａ［Ｂｎ＋１］·Ｑ］ （９）
待证当ｋ＝ｎ＋２时，仍然存在唯一的Ｂｎ＋２满足式。

先确定 Ｂｎ＋２ 的对角线为零的部分矩阵
Ａ［Ｂｎ＋２］。类似的，由 （９）式，我们得到
ＶＢｎ＋１－Ｂｎ＋１Ｑ＋（ｎ＋１）Ｂｎ＋１－ＢｎＵ

＋∈Ｉｍ（ａｄＵ）

因此
１
ｎ＋１Ｄ［ＢｎＵ

＋－Ｖ·Ａ［Ｂｎ＋１］＋Ａ［Ｂｎ＋１］·Ｑ］唯

一的确定矩阵Ａ［Ｂｎ＋２］使得

ａｄ（Ａ［Ｂｎ＋２］）＝
１
ｎ＋１Ｄ［ＢｎＵ

＋－Ｖ·Ａ［Ｂｎ＋１］＋

Ａ［Ｂｎ＋１］·Ｑ］ （１０）

８
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接下来确定Ｄ［Ｂｎ＋２］。
为了使得 （６）式的等号右边 ＶＢｎ＋２－Ｂｎ＋２Ｑ＋

（ｎ＋２）Ｂｎ＋２－Ｂｎ＋１Ｕ
＋∈Ｉｍ（ａｄＵ），则必须有

Ｄ［Ｂｎ＋２］＝
１
ｎ＋２·

Ｄ［Ｂｎ＋１Ｕ
＋－Ｖ·Ａ［Ｂｎ＋２］＋Ａ［Ｂｎ＋２］·Ｑ］　

（１１）
故 （１０） － （１１）式确定了 Ｂｎ＋２ ＝Ｄ［Ｂｎ＋２］＋
Ａ［Ｂｎ＋２］，且Ｂｎ＋２的对角线元素的取值是使得
ＶＢｎ＋２－Ｂｎ＋２Ｑ＋（ｎ＋２）Ｂｎ＋２－Ｂｎ＋１Ｕ

＋∈Ｉｍ（ａｄＵ）
成立。

由归纳假设，我们证明了，存在着 Ｂ０，Ｂ１，Ｂ２，
…，Ｂｎ，Ｂｎ＋１，…满足 （６）式，即满足 （４）式的
形式同构 ^（ｚ）确实存在。

如果给定的 ＣＤＶ－结构还满足条件 Ｄ（１，０） ＝
，则这个形式同构 ^（ｚ）一定是全纯的，而且
^（ｚ）在框架ｅｉ下多对应的矩阵可以表示为
^（ｚ）＝ｄｉａｇ（ｅｘｐ（ｚ珔ｕ１），ｅｘｐ（ｚ珔ｕ２），…，ｅｘｐ（ｚ珔ｕｍ））
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